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Corrigé de I'exercice 1

»1. Etudier le signe du polynéme P = z? + 13z + 42 sur I = [0 ; 5].
Je calcule A =13% —4x 1 x42=1.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

~13-v1  -13-1 -134+v1  -13+V1

2x1 2 2x1 2
_ —13-1 _ —13+1
2 2
_ —14 _ —12
2 2

Les racines de P sont 21 = —7 et 29 = —6.

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines.

Or —7 et —6 ne sont pas dans [0 ; 5]. Ainsi

T 0 5}

P (z) +

»2. Etudier le signe du polynéme P = 1122 — 12z + 1 sur [ = [-5 ; 5].
Je calcule A = (—12)? —4 x 11 x 1 = 100 et /100 = 10.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—(—12) =100 _ 12 —+/100 —(—12)+ 100 12+ /100
2% 11 - 22 2% 11 - 22
_12-10 12410
22 22
2 22
22 22
_ 1><2 =1
11x2
1
11

1
Les racines de P sont 1 = Tl et o = 1.

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi

1
T ) — 1 5
11
P (x) + 0 — 0 +

»3. Etudier le signe du polynéme P = —z2 + 5z — 10 sur [ = R.
Je calcule A =52 —4 x (=1) x (=10) = —15.

Comme A < 0, P(x) n’a pas de racines. Comme A < 0, P(x) ne s’annule pas et est toujours du signe

x —00 —+00

P(x) -

de a Ainsi
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Corrigé de I'exercice 2

»1. Etudier le signe du polynéme P = 22 — 4z — 12 sur I = [0 ; 5].
Je calcule A = (—4)? —4 x 1 x (—12) = 64 et /64 = 8.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—(—4)—v64  4—64 —(—4)+v64 4+ V64
2x1 2 2x1 2
48 4438
T2 T2
—4 12
=5 _ =
=-2 =6
Les racines de P sont 21 = —2 et 29 = 6.

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines.
Or 2 — 2v/2 n’est pas dans [0 ; 5. Ainsi

x 0 24 2V/2 5

P (z) -~ 0 +

»2. Etudier le signe du polynéme P = 422 — 43z + 63 sur [ = [—5; 5].
Je calcule A = (—43)% — 4 x 4 x 63 = 841 et /341 = 29.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—(—43) — V841 43— /841 —(—43) + V841 43+ /841
2 x4 N 8 2 x4 N 8
_ 43-29 43429
8 8
Rt T2
8 8
_ T g
4><2
7
T4

7
Les racines de P sont x1 = 1 et ro = 9.

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines.
Or 9 n’est pas dans [—5 ; 5]. Ainsi

T -5

o =~ =3

P (z) +

»3. Etudier le signe du polynéme P = 22 + 7z — 7 sur I = R.
Je calcule A =72 -4 x 1x (=7)="17.

Comme A > 0, P(z) a deux racines :

71T —T—\TT —T+VTT =T+ VT
2x1 2 2x1 2
Les racines de P sont x1 = %ﬁ et x9 = _7%\/%
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Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi

y | —T-vm —ievm
2 2
P(z) + 0 —~ 0 +

Corrigé de I'exercice 3

»1. Etudier le signe du polynéme P = z2 + 2z — 63 sur 1 = [0 ; 5].
Je calcule A =22 —4 x 1 x (—63) = 256 et /256 = 16.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—2—/256  —2— /256 —2+ 256  —24 /256
2x1 2 2x1 2
_—2-16 _ —2+16
2 2
_ —18 14
2 2
Les racines de P sont 1 = —9 et 29 = 7.

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines.

Or —9 et 7 ne sont pas dans [0 ; 5]. Ainsi

T 0 5}

P (z) -

»2. Etudier le signe du polynéme P = —5z2 + 17z — 14 sur I =[5 ; 5].

Je calcule A =172 — 4 x (=5) x (—14) =9 et /9 = 3.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—17+V9  —17+9 —17-v9  -17-9
2x (=5 —10 2x (=5) —10
_ —17+3 _ —17-3
T T
_ - 20
—10 T 10
Tx(=2) —9
Dx(-2)
7
5

7
Les racines de P sont 1 = 3 et 9 = 2.

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi
T
5
0

x ) 2 15}

P (x) - + 0 -

»3. Etudier le signe du polynéme P = —z2 + 3z — 10 sur [ = R.
Je calcule A =32 —4 x (—1) x (—10) = —31.
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Comme A < 0, P(x) n’a pas de racines. Comme A < 0, P(x) ne s’annule pas et est toujours du signe

x —00 —+00

P (z) -

de a Ainsi

Corrigé de I'exercice 4

>1.

»2.

»3.

Etudier le signe du polynéme P = 2% 4 162 4 64 sur I = [0 ; 5].
Je calcule A =162 —4 x 1 x 64 = 0.

—16
Comme A = 0, P(z) a une seule racine zp = 1" —8.
Comme A =0, P(x) s’annule une seule fois pour zyp = —8 et est toujours du signe de a.
T 0 )
P (z) +
Or —8 n’est pas dans l'intervalle [0 ; 5] donc

Etudier le signe du polynéme P = 322 + 4z — 4 sur I = [-5 ; 5].
Je calcule A =42 —4 x 3 x (—4) =64 et /64 = 8.

Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—4—+64 —4—+64 —4++64 -4+ /64
2x3 6 2x3 6
_ —4-8 _ —4+8
6 -6
12 4
G 6
— 9 _2x2
3x2
2
-3
Les racines de P sont x1 = —2 et 29 = 3
Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi
2
x -5 -2 = 5
3
P (z) + 0 - 0 +

Etudier le signe du polynéme P = —z% + 6z — 8 sur I = R.
Je calcule A =62 —4 x (—=1) x (—8) =4 et V4 =2.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—6+v4  —6+V4 —6-v41 _ —6-4

2x (-1) =2 2x (-1) =2
=642  —6-2
=2 =2
-4 -8
) =2
:2 =

Les racines de P sont 1 = 2 et 29 = 4.
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Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi

T —00 2 4 +oo

P (z) — 0 + 0 -

Corrigé de I'exercice 5

>1.

»2.

»3.

Etudier le signe du polynéme P =22 — 2 — 72 sur [ = [0 ; 5].
Je calcule A = (—1)* =4 x 1 x (=72) = 289 et /289 = 17.

Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—(=1)—v289 1-—289 —(=1)++v289 14 289
2x 1 N 2 2x1 N 2

117 _1+17
2 2
~ —16 18
2 2
= —8 =9

Les racines de P sont 1 = —8 et 29 = 9.

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines.

1—-+v2 14+ +v/2
Or 5 Sl ot — 5 il ne sont pas dans [0 ; 5. Ainsi
x 0 5
P (z) -

Etudier le signe du polynéme P = 112% — 7z — 4 sur [ =[5 ; 5].
Je caleule A = (=7)% —4 x 11 x (—4) = 225 et /225 = 15.

Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—(-7)—Vv225  7-225 —(-7)+V225 7+225
2x 11 22 2 x 11 22

_7-15 7415
22 22
-8 22
T2 T 22
__4><2 —
-1 -
-4
T

—4
Les racines de P sont 1 = T et 9 = 1.

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi

4
x . S~ 1 5
11
P(z) + 0 —~ 0 +

Etudier le signe du polynéme P = 22 4+ 6z — 1 sur I = R.
Je calcule A =62 — 4 x 1 x (—1) = 40 et /40 = 2/10.
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Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—6—v40 —6— 40
2x1 2
_ —6—2V10
N 2
_ _3><2_1><2\/E
B 1><2
=-3-V10

—6++v40  —6+ /40

2x1

Les racines de P sont 1 = —3 — V10 et 29 = —3 + v/ 10.
Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi

2
—6+ 24/10
- 2
o _3><2 + 1><2\/E
B 1><2
=-3+V10

R 310

-3 ++/10

+o0

P (z) + 0 —

Corrigé de I'exercice 6

»1. Etudier le signe du polynéme P = 2% — 5z + 6 sur I = [0 ; 5].

> 2.

Je calcule A = (=5)*> =4 x 1 x 6 = 1.

Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—(-5) = VI _5-I

2x1 2
~5-1
2
4
2
=2

Les racines de P sont 1 = 2 et x5 = 3.

Comme A < 0, P(x) ne s’annule pas et est toujours du signe de a Ainsi

—(-5+v1_5+41

2x1

2
541

2

Il
W Nolo

Etudier le signe du polynéme P = 6x2 + 53z + 40 sur I = [—5; 5].
Je calcule A = 53% — 4 x 6 x 40 = 1849 et /1849 = 43.

Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—53 — 1849  —53 — 1849

2 x 6 N 12
=53 —43
12
=96
12
= -8
Les racines de P sont 1 = —8 et x5 =

—53+v1849  —53 + 1849
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»3.

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines.
Or —8 n’est pas dans [—5 ; 5]. Ainsi

5
T -5 —— 5
6

P (x) — 0 +

Etudier le signe du polynéme P = —z + 2 — 8 sur I = R.
Je calcule A =12 —4 x (—1) x (—8) = —31.

Comme A < 0, P(x) n’a pas de racines. Comme A < 0, P(x) ne s’annule pas et est toujours du signe

x —00 —+00

P () -

de a Ainsi

Corrigé de I'exercice 7

>1.

»2.

Etudier le signe du polynéme P = 22 — 4z — 32 sur I = [0 ; 5].
Je caleule A = (—4)% —4 x 1 x (—32) = 144 et /144 = 12.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—(—4) — V144 _4—+/144 —(—4) + V144 _4+/144
2x 1 N 2 2% 1 N 2
412 _4+12
2 2
_ -8 _16
2 2
Les racines de P sont 21 = —4 et 29 = 8.

Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines.
Or 2 — 2V/7 et 2+ 2/7 ne sont pas dans [0 ; 5. Ainsi

T 0 5}

P (z) -

Etudier le signe du polynéme P = 3222 — 282 — 9 sur [ = [—5 ; 5].
Je calcule A = (—28)% —4 x 32 x (—9) = 1936 et /1936 = 44.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—(—28) — /1936 _ 28 — /1936 —(—28) + /1936 _ 28+ /1936
2 x 32 N 64 2 x 32 N 64
2844 _28+44
64 64
_ —16 72
64 64
_ —lxis _ 9Ix8
416 8x8
B -1 _ 9
T -8
. — 9
Les racines de P sont x1 = e et r9 = 3
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Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi
1 9

x -5 _Z

4 8
0

5

P (x) + 0 — +

»3. Etudier le signe du polynéme P = —z2 + 4z + 4 sur I = R,
Je calcule A =42 — 4 x (—1) x 4 =32 et /32 = 4V/2.
Comme A > 0, P(z) a deux racines :

—44+32 —44+32 —4—-32 —4-32
2x (-1) -2 2x (-1) -2
—44+4V2 —4— 42
= =
29— 2(9)V2 _ 29 +2(9)V2
B ) B Iyx(—2)
=2-2V2 =2+2V2

Les racines de P sont 21 = 2 — 2v/2 et a9 = 2 + 2v/2.
Comme A > 0, P(z) est du signe de —a entre les racines. Ainsi

x —00 222 24+ 2v/2 +00

P (z) — 0 + 0 -
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